
Íàöèîíàëåí çèìåí òóðíèð ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà

�Äèìî Ìàëåøêîâ�, Ïëîâäèâ, 21 íîåìâðè 2008 ã.

Çàäà÷è ïî ìàòåìàòèêà çà 8 êëàñ

Çàäà÷à 8.1. Äà ñå íàìåðÿò âñè÷êè äâîéêè åñòåñòâåíè ÷èñëà, ÷èåòî ïðîèçâåäåíèå
å ñ åäèíèöà ïî-ãîëÿìî îò ñóìàòà èì, óìíîæåíà ïî 5.

Çàäà÷à 8.2. Äà ñå äîêàæå, ÷å êëåòêèòå íà òàáëèöà 4×4 ìîãàò äà áúäàò îöâåòåíè
â äâà öâÿòà òàêà, ÷å äà íÿìà åäíîöâåòíà ïîäòàáëèöà 2×2. Âÿðíî ëè å òâúðäåíèåòî
çà òàáëèöà 5 × 5? (Ïîäòàáëèöà 2 × 2 ñå íàðè÷àò ÷åòèðèòå êëåòêè, ïîëó÷åíè ïðè
ïðåñè÷àíå íà êîè äà ñà äâà ðåäà è äâà ñòúëáà.)



Íàöèîíàëåí çèìåí òóðíèð ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà

�Äèìî Ìàëåøêîâ�, Ïëîâäèâ, 21 íîåìâðè 2008 ã.

Çàäà÷è ïî ìàòåìàòèêà çà 9 êëàñ

Çàäà÷à 9.1. Äà ñå ðåøè â åñòåñòâåíè ÷èñëà ñèñòåìàòà

∣∣∣∣ x+ y − z = 6
x2 + y2 − z2 = 6

Çàäà÷à 9.2. Âúðõó ñòðàíàòà AB íà êâàäðàò ABCD å èçáðàíà ïðîèçâîëíà òî÷êà
E. Ïðåñå÷íàòà òî÷êà íà AC è DE å îçíà÷åíà ñ P , à F è òî÷êà âúðõó ñòðàíàòà
BC, çà êîÿòî PF ⊥ DE. Äà ñå äîêàæå, ÷å EF = AE + CF .



Íàöèîíàëåí çèìåí òóðíèð ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà

�Äèìî Ìàëåøêîâ�, Ïëîâäèâ, 21 íîåìâðè 2008 ã.

Çàäà÷è ïî ìàòåìàòèêà çà 10 êëàñ

Çàäà÷à 10.1. Äàäåí å ðàâíîáåäðåí ïðàâîúãúëåí 4ABC, <) C = 90◦, ñ êàòåòè
1. Âúíøíî çà 4ABC ñà ïîñòðîåíè êâàäðàòè ABLK, BCNM è CAQP . Äà ñå
íàìåðÿò ëèöåòî è ïåðèìåòúðà íà øåñòîúãúëíèêà KLMNPQ.

Çàäà÷à 10.2. Äà ñå ðåøè â åñòåñòâåíè ÷èñëà óðàâíåíèåòî

x4 + 4x3 + 3x2 + 2x = 11.3y + 1.



Íàöèîíàëåí çèìåí òóðíèð ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà

�Äèìî Ìàëåøêîâ�, Ïëîâäèâ, 21 íîåìâðè 2008 ã.

Çàäà÷è ïî ìàòåìàòèêà çà 11 êëàñ

Çàäà÷à 11.1. Äà ñå äîêàæå, ÷å àêî çà úãëèòå íà òðèúãúëíèê α, β è γ å èçïúëíåíî
ðàâåíñòâîòî sin 3α + sin 3β + sin 3γ = 0, òî åäèí îò òåçè úãëè å ðàâåí íà 60◦.

Çàäà÷à 11.2. Äà ñå íàìåðÿò âñè÷êè ôóíêöèè f : R→ R òàêèâà, ÷å

f(1− x) + 2f(1 + x) = x3 + x− 3

çà âñÿêî x ∈ R (R å ìíîæåñòâîòî îò ðåàëíèòå ÷èñëà).



Íàöèîíàëåí çèìåí òóðíèð ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà

�Äèìî Ìàëåøêîâ�, Ïëîâäèâ, 21 íîåìâðè 2008 ã.

Çàäà÷è ïî ìàòåìàòèêà çà 12 êëàñ

Çàäà÷à 12.1 Òî÷êèòå I è O ñà ñúîòâåòíî öåíòúð íà âïèñàíàòà è îïèñàíàòà îê-
ðúæíîñò çà òðèúãúëíèê ABC. Àêî <) AIO = 90◦ è <) CIO = 45◦, äà ñå íàìåðè
îòíîøåíèåòî AB : BC : CA.

Çàäà÷à 12.2 Èâàí ñè íàìèñëèë äâå ðàçëè÷íè öåëè ÷èñëà â èíòåðâàëà [1, 2008].
Çà åäèí âúïðîñ Ïåòúð ìîæå äà ðàçáåðå êîëêî îò ÷èñëàòà íà Èâàí ñà â èíòåðâàëà
[1, t], êúäåòî t å íÿêàêâî èçáðàíî îò íåãî ÷èñëî. Äà ñå äîêàæå, ÷å ñ 21 âúïðîñà
Ïåòúð ìîæå äà ïîçíàå ÷èñëàòà íà Èâàí.


